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REXEǋE PROBLEMA

CENTAR UPISANE I OPISANE KRU�NICE

Doka�imo da je taqka I na jednakim rastojaǌima od taqaka X,Y i Z, xto �e svedoqiti da je ona centar
opisane kru�nice trougla XY Z. Uoqimo taqku W takvu da va�i raspored taqaka C − B − W i da je
BW = BY (videti sliku).

Primetimo najpre da je trougao XWC jednakokrak, pri qemu je ǌegova osnovica XW. Otuda je
simetrala ugla ∠XCW istovremeno i simetrala du�i XW. Me�utim, kako je I centar upisane kru�nice,
to je prava CI simetrala ugla ∠ACB, odnosno simetrala i ugla ∠XCW. Iz svega navedenog zakǉuqujemo
da je prava CI simetrala du�i XW, te je zato

XI = WI. (1)

Kako je I centar upisane kru�nice, to je prava BI simetrala ugla ∠ABC, a time i simetrala ugla
∠WBY. Poxto je trougao WYB jednakokrak sa osnovicom WY, simetrala starine WY i simetrala ugla
∠WBY se poklapaju. Otuda je prava BI i simetrala du�i WY, te je

WI = Y I. (2)

Iz (1) i (2) zakǉuqujemo da je XI = Y I. Analogno ovom dokazuje se da je i XI = ZI. Ovim je usta-
novǉeno da je taqka I na jednakim rastojaǌima od taqaka X,Y i Z, te je ona centar opisane kru�nice
trougla XY Z.
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